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Lemme de Schur et theoréme de Masthhe

Lemme de Schur Saient E, F devx € - epacer vedtouclt et (Q.E), (@, F) deux ..fxepxé'fseMaﬁw
wrcouchble ge G. Alow
M & F e F ome Aot pot isomepher ales £ (E, F) = {0}
() x1 E et F _tont isomenphes de dimenwien finie, aleu LG(E,F) ettt de dimension 1 _sio

C dont conetitue ger homotheties
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Aot . € LG(E,F), u+o.
Cn 8 (p, E) wdductible et
VQEG, Va € Heru, U(QDRF) = U0 p@)wl=6@ouw=5g(0) =0
dene Med u et G -nvaaiant .
Alow , tomme w £0, Mer U = fo} ie. U et i%'ecn‘re,
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Y autre pont, (&, F) ett wrcgluctible et
¥g € G, Vy=_ux) € imu, 6&9)(3): g@rouw) = U0 EQIA) = U (QQIx)) € Imu

donc Im w ed G -ilnvauont.

On , 0 donc Imu = F, je uentm%'ecj:m
N
Alow L &L un mmam¢ E dans F:abr.unde.' Qe L (E,F) = {0},
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» démaengtration cuk (i)

Le Cnp C est d§M@emm clor et E >~ F de dimeneven finie.
Lme, 2our u € L (€, F) Adentifi€ @ un Elément de LI(E) admet une valewn propae .
O &

L= A € L. (E, F) =, = - At ey ~ = ’
= Aidg c (E donc E, = ker (u~- 2idg) G mvoo.l.ont _weme argument oy’

Anxr, comme E; # {0}, E; = E. Denc, o et une homothétie.

en (1)
Théoneme ok Maschke Soient (p, E) une repaésentation de G dans E et F un O - epace nvauouit de E.

l Tl existe olew M un cous-espace G -invomant de £ 1ol que E = F @ M.
En tont qu' apaces vecteuiels, rlexmkFunme:pacdeEftL ue E = F® f' o

9 e ——— 5 ssedbon 9 - — PO necationrement
On nate p e paodactmu associe d’image F, de noyou F

G - nvoriant
ey
P ZetgjopaelglJ € LI(E)
#G 9€G

Pawn  Tows x CE, 9€ G,

po etg'“’) (x) € F aonc Qo p o etg“')(xl € F con (g F) &1 nvdniont
ad’'au Im ﬁ < F.
D2 pluwz | pour teut 2 € F,

Qng")u;) € F donc F(etg"'){x)) = etg")(x) et ,"Stxl: s Z e(g)o etg"um 3%

P #G GeG

P et un Prgjecrui d’ image F
On o ainn en poiant H = ker p, E= F @ H.
De plus, Mxtﬂus&EH 9, € G,

P Q e(-go) #& Z e(Q)O P Q e((go 9) ) "‘.#__ghezﬁ- e(goh)opo e(h-l, & e(90)0$

Alow H = Ke.rp‘ at G -invauartt.



